
         

 

       Varianta 97 
 
Subiectul I 
 
a)      ( ) 2Re =z . 
b)      15=P . 
c)      622 =+ yx . 

d)      11 12963 =++++ iiii  
e)      5=R . 

f)      
2

2
cos =x . 

 
Subiectul II 
1. 
a)     7=n . 
b)     punctul cutat este )9,3(A . 
c)      18−=a . 
d)        14−=e . 

e)        




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
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
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26
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13

11
2
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2. 
a)      ( ) 23xxf =′ . 

b)      ( ) Rxxxf ∈∀≥=′ ,03 2 , deci funcia f  este strict cresctoare pe R . 

c)       
( ) ( )

12
2

2
lim

2
=

−
−

→ x

fxf
x
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d)      3,0 321 −=== xxx . 

e)      ( )
4

109
1

0

=∫ dxxf . 

Subiectul III 
 
a)    [ ]XZ∈−= XXf 52  i ( ) 05 =f . 

b)     Fie 311 +=x  i  312 −=x . Atunci ecuaia de gradul II care are soluiile 1x  

i 2x  este 0222 =−− xx  Considerm polinomul 222 −−= XXf . Deci [ ]XZ∈f  

i 0)31( =+f , rezult  c  B∈+ 31 . 

 c)      mxx 221 =+ ; 22
21 3nmxx −= . Ecuaia de gradul II cu soluiile 1x  i 2x  este 

0)3(2 222 =−+− nmmxx  
 d)   Demonstrm prin inducie matematic 

 

            

 



         

 

      Not m ( )nP : ( ) ∗∈∈−=− NZ nBABA nnnn

n

,,,332  

      Pentru 1=n ( )1P  :  ( ) 332 11

1
BA −=−        ( )A  pentru ZZ ∈−=∈= 1,2 11 BA  

      Presupunem ( )kP  adevrat  i demonstrm c  ( )1+kP  propoziie adevrat . 

      Deci ( ) Z∈−=− kkkk

k

BABA ,,332 . 

        ( ) ( ) ( ) ( )( )=−−=−−=−
+

323323232
1

kk

kk

BA  

( ) ( ) 11 32332 ++ −=+−+= kkkkkk BABABA  , cu Z∈+=+ kkk BAA 321  i 

Z∈+=+ kkk BAB 21 . Deci ( )1+kP  este propoziie adevrat . 

      Folosind metoda induciei matematice, rezult c  ( )nP  este propoziie adevrat , 
∗∈∀ Nn . 

e)    Fie [ ]Xf Z∈  astfel încât ( ) 0=af . Considerm g  astfel încât ( ) ( )kxfxg −= . 

Rezult  c  [ ]Xg Z∈  i ( ) ( ) 0==+ afkag . Prin urmare Bka ∈+ . 

f)   Fie 321 −=x . Din punctul c) rezult c  Bx ∈1 . 

   Folosind punctul d) i c) rezult  ∗∈∀∈ NnBx n ,1 . Rezult  c  ( ) B∈−
11

32 . 

   Dar ( ) ( ) 2007
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    Deci 






∩∈
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1
,011

1 Bx . 

g)    Presupunem contrariul B∈+ 32 , deci exist [ ]Xbaxxf Z∈++= 2  astfel 

încât ( ) 032 =+f . Rezult  ( ) ( ) ⇒=++++ 03232
2

ba  
 

( ) ⇒−−−=+⇒ 62532 ba ( ) ( ) ( )⇒++++=+ 6252625625
222 bba  

( )bbbaa 42061049625 222 ++++=+⇒ . 

  Obinem 

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   Dac  121 2 =⇒= ab  (fals). Dac 81 2 =⇒−= ab  (fals), deoarece Z∈a . 
  Deci presupunerea fcut  este fals. 
 
Subiectul IV 
 

a)  ( ) ( ) +∞=

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0=⇒ x este asimptota vertical. 

 

            

 



         

 

b)  ( ) ( ) ( ) ( )∞∈∀
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Atunci limita cerut  este ( ) 1
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