Varianta 97

Subiectul |
a) Rez)=2.
b) P=15.
C) 2x+2y=6.
d 1+i*+i®+i°+i¥=1
e R=5.
f) cosxzﬁ.
2
Subiectul 11
1
a n=7.
b) punctul dutat esteA(3,9) .
¢ a=-18.
d) e=-14.
1 -1y (-2 -2
€) =
3 1 6 -2
2.
a) f'(x)=3x?
by f' x):3x2 >0,0x0R, deci fungia f este strict cregitoare peR .
o lim f(x)- f(2):12
x-2 X=2
d x =X%,=0x,=-3.
1
€) j f(x)dx—@
0
Subiectul 111
a) f=x?-5x0z[X]si f(5)=0.
b) Fiex =1+ J3si X, =1- V3. Atunci ecuda de gradul Il care are sdiile x,

si x, estex? —2x-2=0 Conside#m polinomul f = X? -2X -2. Deci f 0Z[X]
si f(1++/3)=0, rezulti ci 1++/30B.

c)

X, + X, =2m; XX, =m’ —3n?. Ecuaia de gradul Il cu soliile x, si x, este

x* = 2mx+ (m* -3n*) =0
d) Demons#@im prin indugie matematia



Notim P(n): (2-+3 = A ~B,v3, AB,0Z, nON®
Pentrun = 1P(1 ( \/_)l A-B+3  (A) pentruA =20Z,B =-10Z
Presupuner®(k) adevrati si demonstim ci P(k +1) propoziie adevrati.
DeC|( ) =A -B+/3, A,B OZ.
e o8] ) -8 5-)-
_(2A< +3B )_\/_(A< +2B )_ A _\/§Bk+1 CUA, =2A +3B, UZ si

B.., = A +2B, 0Z . Deci P(k +1) este propozie adevrati.

Folosind metoda indtiei matematice, rezultca P( ) este propozie adevirafi,

OnON".

e Fie f 0Z[X] astfel incatf (a)=0. Consideim g astfel incatg(x)= f (x - k).
Rezultici g0Z[X] si gla+k)=f(a)=0.Prin urmarea+k 0B

f) Fie x, =2-+/3. Din punctul c) rezuitci x, 0B.

Folosind punctudl) si c) rezule x," 0B, OnON". Rezuls ci (2—\/5)11 0B.
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Dar|\2-v3) = < =_- <_—
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Decix BN 0—
2007)
g) Presupunem contrariw/2 ++/30B, deci exist f = x? +ax+bDZ[X] astfel

ncat f(\/i+\/§):0. Rezulti (\/§+\/§)Z +a(\/§+\/§)+b:0:
- a(\/E +\/§): -b-5-2/6= a2(5+ 2\/6): b? +(5+2\/§)2 +2b(5+ 2\/6)3

= 5a? +2a%4/6 = b? + 49+10b ++/6(20+ 4b).
5a° =b*+49+10b [a’=10+2b
= .
2a? =20+4b b? =1

Daci b=1=a* =12 (fals). Dag b=-1= a® =8 (fals), deoarecaZ .
Deci presupunereédduta este fals.

Otl,inem{

Subiectul IV

a) Iirrg f(x)= Iirr({i2 - J: +o0 = X =0 este asimptota vertical

x>0 x>0
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) | f(x)ax=|| =- dx=|(x?- 2lix=| -+ —| ==.
)! o I(X (X+1)2JX !(X bt ( x+x+1) 3

n n 1 l n

f(x)dx= || = - dx = [ (x2 = (x+1)?)ax =
0 J100c= | -t foce [l oo
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X X+1); n n+l 2

[ 1_ 1.1 1 1 1_ 1

AtunC|J1.f(x)dx B+ =t l+(n+1)2+§_ oy

=-1.

—n3
Atunci limita cerui estelim n
n-=n(n+1)
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